Contrbéle Terminale S5

Exercice 1 Antilles-Guyane septembre 2005, extrafb points)
Soit (P) le plan complexe rapporté au repée |, V) (unité graphique : 4 cm). Sditle point d’affixe 1.
On notef I'application de P) privé deA dans P) qui, a tout pointM d’affixe z, associe le poinu '

At 1
d'affixeZ telle quez =5 —7.

1) Exprimer |Z | et argf') en fonction dez -1 | et argZ-1).
2) SoitC le cercle de centr& et de rayom. On suppose qud est un point d€. Déterminer ¢ |.

En déduire quM " appartient a un cercfé’ dont on précisera le centre et le rayon.

. 1 . .
3) Placer un poinM quelconque sur le cercle de cerret de rayor, et construire son imadé '.

(On laissera les traits de construction)

Exercice 2(7,5 points)

\/6 -2

Soient les nombres complexas= 5> etz = 1-i.

. . z
1) Mettre sous forme trigonomeétriqag z etZ :;;

/6 +14/2 T \6-42

2) En déduirequec&%: 2 etsinl—zz )

Exercice 3 Centres étrangers juin 20067,5 points)
Partie A. Restitution organisée de connaissances

Pré-requis : On rappelle les deux résultats susvant
i) Si zest un nombre complexe non nul, on a I'équivalengeante :

{| z|=r {z: r(cod +isind)
arg@) =0 a 2tprés = (r>0
i) Pour tous nombres réedsetb :
cos@ +b) = cosm cod —sina sinb
sin(@a +b) = sim cod + sirb cosa

Soient Z et z deux nombres complexes non nuls.
Démontrer les relations :

|2z2|=12|x| 2| et arg(@,) =arg(a) +arg(z) a Ztpres

Partie B.

Pour chaque proposition, indiquer si elle est vaiefausse et proposer une démonstration pour la
réponse indiquée. Dans le cas d’'une propositioasiula demonstration consistera a fournir un eentr
exemple.

Une réponse sans démonstration ne rapporte pasrde p

On rappelle que giest un nombre complexe,désigne le conjugué aeet |z | désigne le module de
1)Siz= —% +%i, alorsz* est un nombre réel.

2)Siz+ z =0, alorsz= 0.

3) Siz+%: 0, alors =iouz=-i.

4)Si|z|=1letsig+Z | =1, alorZ = 0.



